T"spé PRIMITIVES : EXERCICES
Exercice 1
2 2 3 2
f(x)=3x—1+—2 donc F(x):3x——x—2><l+k ie F(x)Z—xz—x——+k_
X 2 X 2 X
3 3 3 2 3
= ——1- = == . F == x —x——+—=
F(1)=0 donc > 1-2+k=0 donc k 5 (x) 7 ¥ X x+2'
Exercice 2
On notera ici, si f est la fonction a étudier, /', une de ses primitives.
2 1 . 1
. =x"—S5x+— . . = x4+ — .
a(x)=x"—5x ~ sur 10;400] jl(x)=x 7 sur 10;+00[
X 5x° ' = _
ap(x)Z?—T"‘ln(x) ]p(x):?+2\/x
4
e b(x)=——— qur |24 « k(x)=3(3x+1)" sur R
3x—4 3

b,(x)=In(3x—4|)=In(3x—4)

x2 x3 x4
d,x)=x=ZT+3=
o e(x)=x+ T s 10;+00]
X
o1
ep(x)ZE—;—Z\/;

e f(x)=2x+1 surR

fp(x)=x2+x

« g(x)=10x"+6x’—1 sur R
5 4
S [QEARY EAN PURE

g,(%)=105+6 2

o h(x)=(x—1)(x+3) sur R

3
h(x)=x’+2x—3 donc hp(x)zx?+x2—3x

4

. i(x)= S sur
X

10;+00[

. 4 _
l(x):—gx : donc ip(x)Z——

1
k estdela forme y'y* donc kp=gu

kp(x)Z%(3x+1)5

* I(x)=16(4x—1)’ surR

I(x)=4%x4(4x—1)

donc [ est delaforme 44’4y’
_ 1 4 4

donc Zp—4><zu =u -

lp(x):(4x—1)4

. m(x)=

4 L
(1+4x)2 sur T2

’

5 .

u 1
m est de la forme —5 donc my==7

u
—1
my (=105
o n(x =6 sur —l;*‘oo
(2x+1) 2
2
nlx)=3X%
( ) (2.x*_1)2
donc n est de la forme 3u_2
u
-1 -3
donc n,=3X—=—
u u
-3
np(x):zx+1
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* o(x)=(6x—2)(3x"—2x+3)’ surR
1
o estdelaforme y'u° donc Op:g”G

op(x)Z%(3x2—2x+3)6

donc p est de la forme ZX —
u

1 11 -1
donc p,,:zx(—z)=4—u :
—1 _ —1
4(4x+3) 16x+12

2 4
(a3 o 377

!

p,(x)=

- qlx)=
g ressemble presque & — , on souhaiterait donc
u

-3
avoir m . Faisons-le apparaitre :
S 2, =3
=3 (4-3x)
_ 2 u 2 -1
donc C[—_—3><; d’ou ¢,=—3X—~
% -1 _ 2 __2
4-3x 3(4-3x) 12-9x

q(x)

2
donc qp(x):__3

: m):é(u%)“ sur J—o030[
e

donc 7 estde la forme —yu'y*

; : rp(x)Z—%(l+l)5

_ 5
donc 7,=——Cu
x

_ 4x-10
x)

o s( —m sur |2;3]
2x—35
s(x)=2x————
(x*=5x+6)
donc s est de la forme 2u—2
u
-1
donc §,=2X—
u
s (x):2 =1 ___—2

x2—5x+6_x2—5x+6

5 1
o I = I=|—=:
) (2x+1) U ] 2’+°°[
5 2
t{x)=—X
=) 2 (2x+1)
u ’__ 5 , =3
donc ¢ estdelaforme 5 —=7u u
2 2
5,1 5
donc 7,=5 XS =T
5
t (x)=—
%) 4(2x+1)
b u(x)Zlnix) sur ]O,+OO[

u(x)Z%xln(x)

donc u estdela forme v'v
_1 z_V2 .
donc up—Ev =5
_(Inx)?
(3=

. v(x)ZVe_3X sur IR
1 3
(e P=T2y 3.2
vx)=(e P =22x e

_2 y u
donc v est de la forme Tu e

-2
donc v,=—=¢" v, (x)=—"e

X)=6X —
W( ) 2Vx+2

61—
donc w est de la forme 2a

donc w,=6u : w,(x)=6x+2

2x+1
T —— surR
x+x+1

« M(x)=

!

M est de la forme u_\/;

donc Mp=2\/; : Mp(x):2\/x2+x+1

)=

sur |1;+o]

2x "
yix)=—F"—FF=
( ) 2m donc y est de la forme " Va
donc y,=Vu : yp(x):m
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3 "
donc z estde laforme —u'e

4
26—4)6
4

3
donc Z=4% ZP(X)Z—

1 .
. A(X)ZZG sur R

A,(x)=A(x)

1 5
e B = —0:=
(x) 3x—35 W ] OO’3[

13
=—X
Bx)=3%3713

donc B est de la forme 5%

1
donc szglnﬂu” :
1
Bp(x)ZEIn(|3x—5|)
5 .
or, sur ]—Oo;gl , 3x—5<0 (a démontrer)

1
donc BP(X)ZEIH(—S)HS)

1
. Cx __ X+l
( ) R sur R
1 2x+2
Clx)]m—————
( ) 2 X' +2x+2

!

donc C est de la forme ——
2 u

1
donc Cp=51n (feel)

or, x’+2 x+2=(x+1)>+1 donc x*+2 x+1>0 :

Cp(x)Z%ln(x2+2x+2)

. D(x)=xex2 sur R
D(x):%xzxef

DN [ —

donc D est de la forme —u'e"

Cp(x)Z%ln(‘x2+2x+2|)

X

« E(x)= Xe sur R

e +1

E est de la forme % donc E,=In(lul) :

E,(x)=In (le*+1))=In(e*+1) (car ¢*+150)

. F(x)=— | sur |-1;1]

x —

1 2x
Flx)==X
(x)=5 N

donc F est de la forme ——
2 u

1
donc szzln(M) :

Fp(x):%xln (‘xz— l|)

or x’—1<0 sur |—1;1

donc FP(X)=%><ln(1—x2)

[ (a démontrer)

donc G est de la forme ’

donc G,=In(lul) : G,(x)=In(|In(x)|)
or, In(x )>0 sur |1;+o0[ (a démontrer)
donc G ,(x)=In(In(x)

H(X)Z—X(—Z) 2x+3
-2
1
donc H est de la forme Su e
— 1 u _ 1 —2x+3
donc H =-5¢ Hp(x)——ge

. I()C)Z%xz—x3+l sur ]—o0;0]
1x x*
Ip('x):E?_Z-'-ln(LxD

or |xj=—x sur ]—;0[ donc

l 5 3 4
=— =— X X
donc D,=>e D, (x) 5 I,(x)==——=+In(-x)
6 4
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* J(x)=xe © surR . L(x):% sur |]—o0;0]
2 X
J(x)=—x(-2x)e” Y
-2 L(x):—><—
1, . 4 4x
donc J est de la forme e u'
. - 0 donc L est de la forme 10
donc J,=—=¢" : J (x)=—2e " 1 1
P2 ! 2 donc Lpzzln(|u|) : Lp(x)zzln(|4x|)
1 or 4x<0 sur |—o0;0][
. K(x)=2x+—2 sur J0;+oo] 1
lx donc Lp<x)zzln(—4x)
_ 2
Kp(x)—x T
Exercice 3
_2x’=3x—4
flx)=2E 2
On cherche a écrire f (x) sous la forme ax+b+x_ 5
2
En simplifiant, on aurait donc f (x)= ax+{ 2a+b2)x 2b*c et donc, par identification (a faire) :
x—

a=2, b=1, c=—2.
2
D’ou: f(x)=2x+1——_
x—2
Une primitive de f* estalors : F(x)=x"+x—2In(|x—2|)

Or x—2>0 & x>2 doncsur [4;+0] : F(x)=x"+x—2In(x—2).
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